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énoncé

1 01
Soitles matrices A= |0 1 0| etB = (:1), (2) _21>
010

Pour tout entier naturel # non nul, on peut écrire A" = A + ] avec | égale a :

0 00 0 n—1 0
a) (n—l 0 0) c) (0 0 0)
0 00 0O 0 0
00 O 0 0
b>(0n1) )()
0 0 n—1 0
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correction

Ona:

A =

O O =
_ o
O O =
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correction
Ona:

SO = OO
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correction

Ona:

A2
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La seule réponse possible est donc :
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La seule réponse possible est donc :
réeponse c)
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correction

Démontrons pour # entier naturel non nul, par récurrence , la propriété

010
Py A"=A+(n—1)MaecM= [0 0 0
0 00

On remarque que pour tout entier naturel non nul n, (n — 1)M = |
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correction

Démontrons pour # entier naturel non nul, par récurrence , la propriété

010
Py A"=A+(n—1)MaecM= [0 0 0
0 00

On remarque que pour tout entier naturel non nul n, (n — 1)M = |

Initialisation pourn =1
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correction

Démontrons pour # entier naturel non nul, par récurrence , la propriété

010
Py A"=A+(n—1)MaecM= [0 0 0
0 00

On remarque que pour tout entier naturel non nul n, (n — 1)M = |
Initialisation pourn =1

Al = A
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correction

Démontrons pour # entier naturel non nul, par récurrence , la propriété

010
Py A"=A+(n—1)MaecM= [0 0 0
0 00

On remarque que pour tout entier naturel non nul n, (n — 1)M = |
Initialisation pourn =1

Al = A
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correction

Démontrons pour # entier naturel non nul, par récurrence , la propriété

010

Py A"=A+(n—1)MaecM= [0 0 0
0 00

On remarque que pour tout entier naturel non nul n, (n — 1)M = |
Initialisation pourn =1
Al = A
= A+(1-1)M
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correction

Démontrons pour # entier naturel non nul, par récurrence , la propriété

010
Py A"=A+(n—1)MaecM= [0 0 0
0 00

On remarque que pour tout entier naturel non nul n, (n — 1)M = |
Initialisation pourn =1
Al = A
= A+(1-1)M

Par conséquent &?; est vraie.
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correction

Heérediteé :
Supposons gu'il existe un entier naturel k non nul tel que &2 soit vraie.
On a alors comme hypothése de récurrence :

010
A¥=A+ (k—1)MavecM= |0 0 0
0 00
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correction

AL _ A x AK
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correction

AL _ A x AK
A[A+ (k—1)M]
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correction

AL A x AF
AlA+ (k—1)M]
A%+ (k—1)AM
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correction

AL A x AF
AlA+ (k—1)M]
A%+ (k—1)AM

Or, on remarque que
AM =MetA> =A+M
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correction

AL A x AF
AlA+ (k—1)M]
A%+ (k—1)AM

Or, on remarque que
AM =MetA> =A+M

donc
A=A+ M+ (k—1)M=A+ (k+1-1)M
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correction

Ak-i-l - A XAk
A[A+ (k—1)M]
A%+ (k—1)AM

Or, on remarque que
AM =MetA> =A+M

donc
A=A+ M+ (k—1)M=A+ (k+1-1)M

Par conséquent Z 1 est vraie.
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correction

Conclusion :
La propriété &2, étant initialisée pour n = 1 et héréditaire a partir du rang 1, elle
est vraie pour pour tout entier naturel 7 non nul.
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