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énoncé

Soit k un entier naturel. On pose a = 5k + 4 et b = 3k + 1.

1 Montrer que, si d est un diviseur commun à a et b, alors d divise 7.

2 Dans quel ensemble les valeurs de d sont-elles à rechercher ?
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b

En particulier, d divise 3a − 5b
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b

En particulier, d divise 3a − 5b

Or,

3a − 5b
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b

En particulier, d divise 3a − 5b

Or,

3a − 5b = 3(5k + 4)− 5(3k + 1)
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b

En particulier, d divise 3a − 5b

Or,

3a − 5b = 3(5k + 4)− 5(3k + 1)
= 15k + 12 − 15k − 5
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b

En particulier, d divise 3a − 5b

Or,

3a − 5b = 3(5k + 4)− 5(3k + 1)
= 15k + 12 − 15k − 5

3a − 5b = 7
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correction

1 Si d est un diviseur commun à a et b alors d divise toute combinaison

linéaire de a et b

En particulier, d divise 3a − 5b

Or,

3a − 5b = 3(5k + 4)− 5(3k + 1)
= 15k + 12 − 15k − 5

3a − 5b = 7

Par conséquent, d divise 7
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correction

2 d est à chercher dans l’ensemble de diviseurs de 7
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correction

2 d est à chercher dans l’ensemble de diviseurs de 7

soit

{−7 ; −1 ; 1 ; 7}
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