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‘apres bac)

Sophie a mis des dragées dans une boite, les unes contiennent une amande, les autres non :
30 % des dragées contiennent une amande;
40 % des dragées avec amande sont bleues, les autres sont roses ;
75 % des dragées sans amande sont bleues, les autres sont roses.
Sophie choisit au hasard une dragée dans la boite et on considére les événements :
A : «la dragée choisie contient une amande » ;

B : «la dragée choisie est bleue ».

Recopier et compléter I'arbre pondéré ci-contre.
Montrer que P(ANB) = 0,12.

Calculer P(B).

En déduire Pg(A).

Calculer P5(A).

[l Sophie préfére les dragées contenant une amande.

Doit-elle plutét choisir une dragée bleue ou bien une 7B
dragée rose ?
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correction

Rappel

Les principales regles de construction des arbres pondérés (ou arbres probabilistes) sont :
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correction

Rappel

Les principales regles de construction des arbres pondérés (ou arbres probabilistes) sont :

la somme des probabilités des événements (disjoints) correspondant aux branches partant d’'un méme
noeud est 1;
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correction

Rappel

Les principales regles de construction des arbres pondérés (ou arbres probabilistes) sont :

la somme des probabilités des événements (disjoints) correspondant aux branches partant d’'un méme
nceud est 1;

les probabilités présentes sur les 2¢, 3¢, etc. branches d’'un chemin sont des probabilités
conditionnelles.
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correction

Rappel

Les principales regles de construction des arbres pondérés (ou arbres probabilistes) sont :

la somme des probabilités des événements (disjoints) correspondant aux branches partant d’'un méme

nceud est 1;

les probabilités présentes sur les 2¢, 3¢, etc. branches d’'un chemin sont des probabilités
conditionnelles.

Dans le cas de deux événements A et B de probabilités non nulles, on a :

P4(B) Pp(A)
play_ A= * p(B)_B 4
P4(B) B Py(a) 4

(®) > Py(a)
~ Pz B ~ B A
PA) ~A— P(B) B _
WB py(a) A

C’est le contexte qui induira de représenter la situation par un arbre ou l'autre.
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correction

0,3

/\

0,75 B
0,7 _/
A\
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correction

Rappel

SiP(A) # 0et P(B) # 0, alors

P(ANB) = P(A) x P4(B) = P(B) x Ps(A).
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correction

Rappel

SiP(A) # 0et P(B) # 0, alors
P(ANB) =P(A) x P4(B) = P(B) x Pg(A).

Cette formule permet de justifier 'une des regles d’utilisation des arbres

pondérés :

la probabilité de I'évenement correspondant a un chemin de I'arbre est le produit
des probabilités inscrites sur les branches de ce chemin.
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correction

Rappel

SiP(A) # 0et P(B) # 0, alors
P(ANB) =P(A) x P4(B) = P(B) x Pg(A).

Cette formule permet de justifier 'une des regles d’utilisation des arbres

pondérés :

la probabilité de I'évenement correspondant a un chemin de I'arbre est le produit
des probabilités inscrites sur les branches de ce chemin.

Ici, on a donc d’aprés I'arbre de probabilités précédent :

P(ANB)=0,3x0,4=0,12
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correction

Rappel : Formule des probabilités totales

SiP(A) # 0et P(A) # 1 alors

P(B) = P(ANB) +P (AN B) = P(A) x PA(B) + P (A) x P4(B).
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correction

Rappel : Formule des probabilités totales
SiP(A) # 0et P(A) # 1 alors
P(B) = P(ANB) +P (ANB) = P(A) x P4(B) + P (A) x Px(B).
D’une maniére plus générale, si A1, Ay, ...et A, forment une partition de (),

c’est-a-dire sont 11 événements disjoints, de probabilités non nulles et tels que
AJUAU...UA, = Qalors

P(B) = P(ANB)+P(AyNB)+...+P(A,NB)
= P(A1) X Pa,(B) + P (Ay) X Pa,(B) + ...+ P (Ay) x Pa,(B).
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correction

Rappel : Formule des probabilités totales
SiP(A) # 0et P(A) # 1 alors

P(B) = P(ANB) +P (ANB) = P(A) x P4(B) + P (A) x Px(B).

D’une maniére plus générale, si A1, Ay, ...et A, forment une partition de (),

c’est-a-dire sont 11 événements disjoints, de probabilités non nulles et tels que
AJUAU...UA, = Qalors

P(B) = P(A;NB)+P(A;NB)+...4+P(A,NB)

= P(A1) X Pa,(B) + P (Ay) X Pa,(B) + ...+ P (Ay) x Pa,(B).

Cette formule permet de justifier une autre regle d’utilisation des arbres
pondérés :

la probabilité d’'un événement est la somme des probabilités associées aux
chemins qui permettent de réaliser cet événement.
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correction

Ici, on a donc, d’apres I'arbre pondéré :

P(B) = P(A) x Pa(B) + P (A) x P4(B)
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correction

Ici, on a donc, d’apres I'arbre pondéré :

P(B) = P(A) x Pa(B) + P (A) x P4(B)
=0,3%0,4+40,7%0,75
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correction

Ici, on a donc, d’apres I'arbre pondéré :

P(B) = P(A) x Pa(B) + P (A) x P4(B)
=0,3%0,4+40,7%0,75
= 0,645
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correction

Si P(B) # 0, la probabilité de A sachant B, notée Pg(A), est définie par :

Py(A) = %.
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correction

Si P(B) # 0, la probabilité de A sachant B, notée Pg(A), est définie par :

Py(A) = %.

Ici, on a donc d’aprés les questions précédentes :

P(ANB) 012 8 o

Pp(A) = - -
5(4) P(B) 0,645 43
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correction

H Ona:
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correction

H Ona: _
P(ANB)

Pg(A) = P ()

Or, d’aprés I'arbre pondéré :

P(ANB) =0,3%x0,6=0,18
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correction

H Ona: _
P(ANB)

Pg(A) = P ()

Or, d’aprés I'arbre pondéré :

P(ANB) =0,3%x0,6=0,18

De plus, B
P(B)=1—-P(B) =1-0,645= 0,355
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correction

Ona: B
P(ANB)
Ps(A) = ————=

Or, d’aprés I'arbre pondéré :

P(ANB) =0,3%x0,6=0,18

De plus, B
P(B)=1—P(B)=1-0,645 = 0,355
Ainst 0,18 36
P5(A) = o3 =™ 0,507
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correction

@ Comme
Py(A) > Py(A)
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correction

@ Comme
Py(A) > Pp(A)

Sophie doit plutdt choisir une dragée rose.
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