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énoncé

Soient
#»
u et

#»
v deux vecteurs tels que

‖ #»
u ‖ = 3, ‖ #»

v ‖ = 4 et
#»
u · #»

v = 1.

Calculer :

1
#»
u · ( #»

u + #»
v )

2
#»
v · (− #»

u + 2
#»
v )

3 ( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v )

4 (2 #»
u + #»

v ) · ( #»
u − 2

#»
v )
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correction

Rappel : Propriétés algébriques

Soient
#»
u ,

#»
v et

#»
w trois vecteurs et λ un réel. Alors :

#»
u · #»

v = #»
v · #»

u
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correction

Rappel : Propriétés algébriques

Soient
#»
u ,

#»
v et

#»
w trois vecteurs et λ un réel. Alors :

#»
u · #»

v = #»
v · #»

u

#»
u · ( #»

v + #»
w) = #»

u · #»
v + #»

u · #»
w
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correction

Rappel : Propriétés algébriques

Soient
#»
u ,

#»
v et

#»
w trois vecteurs et λ un réel. Alors :

#»
u · #»

v = #»
v · #»

u

#»
u · ( #»

v + #»
w) = #»

u · #»
v + #»

u · #»
w

#»
u · (λ #»

v ) = λ( #»
u · #»

v )
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correction

Rappel : Propriétés algébriques

Soient
#»
u ,

#»
v et

#»
w trois vecteurs et λ un réel. Alors :

#»
u · #»

v = #»
v · #»

u

#»
u · ( #»

v + #»
w) = #»

u · #»
v + #»

u · #»
w

#»
u · (λ #»

v ) = λ( #»
u · #»

v )

( #»
u + #»

v )2 = #»
u

2 + 2
#»
u · #»

v + #»
v

2
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correction

Rappel : Propriétés algébriques

Soient
#»
u ,

#»
v et

#»
w trois vecteurs et λ un réel. Alors :

#»
u · #»

v = #»
v · #»

u

#»
u · ( #»

v + #»
w) = #»

u · #»
v + #»

u · #»
w

#»
u · (λ #»

v ) = λ( #»
u · #»

v )

( #»
u + #»

v )2 = #»
u

2 + 2
#»
u · #»

v + #»
v

2

( #»
u − #»

v )2 = #»
u

2 − 2
#»
u · #»

v + #»
v

2
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correction

Rappel : Propriétés algébriques

Soient
#»
u ,

#»
v et

#»
w trois vecteurs et λ un réel. Alors :

#»
u · #»

v = #»
v · #»

u

#»
u · ( #»

v + #»
w) = #»

u · #»
v + #»

u · #»
w

#»
u · (λ #»

v ) = λ( #»
u · #»

v )

( #»
u + #»

v )2 = #»
u

2 + 2
#»
u · #»

v + #»
v

2

( #»
u − #»

v )2 = #»
u

2 − 2
#»
u · #»

v + #»
v

2

( #»
u + #»

v ) · ( #»
u − #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2
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correction

On a donc :
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v

= 3
2 + 1
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v

= 3
2 + 1

= 10
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v

= 3
2 + 1

= 10

2

#»
v · (− #»

u + 2
#»
v ) = − #»

v · #»
u + 2

#»
v

2
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v

= 3
2 + 1

= 10

2

#»
v · (− #»

u + 2
#»
v ) = − #»

v · #»
u + 2

#»
v

2

= − #»
u · #»

v + 2 ‖ #»
v ‖ 2
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v

= 3
2 + 1

= 10

2

#»
v · (− #»

u + 2
#»
v ) = − #»

v · #»
u + 2

#»
v

2

= − #»
u · #»

v + 2 ‖ #»
v ‖ 2

= −1 + 2 × 4
2
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correction

On a donc :

1

#»
u · ( #»

u + #»
v ) = #»

u
2 + #»

u · #»
v

= ‖ #»
u‖ 2 + #»

u · #»
v

= 3
2 + 1

= 10

2

#»
v · (− #»

u + 2
#»
v ) = − #»

v · #»
u + 2

#»
v

2

= − #»
u · #»

v + 2 ‖ #»
v ‖ 2

= −1 + 2 × 4
2

= 31
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correction

On a donc :
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2

= 3
2 − 4

2
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2

= 3
2 − 4

2

= −7
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2

= 3
2 − 4

2

= −7

4

(2 #»
u + #»

v ) · ( #»
u − 2

#»
v ) = 2

#»
u

2 − 4
#»
u · #»

v + #»
v · #»

u − 2
#»
v

2
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2

= 3
2 − 4

2

= −7

4

(2 #»
u + #»

v ) · ( #»
u − 2

#»
v ) = 2

#»
u

2 − 4
#»
u · #»

v + #»
v · #»

u − 2
#»
v

2

= 2 ‖ #»
u‖ 2 − 4

#»
u · #»

v + #»
u · #»

v − 2 ‖ #»
v ‖ 2
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2

= 3
2 − 4

2

= −7

4

(2 #»
u + #»

v ) · ( #»
u − 2

#»
v ) = 2

#»
u

2 − 4
#»
u · #»

v + #»
v · #»

u − 2
#»
v

2

= 2 ‖ #»
u‖ 2 − 4

#»
u · #»

v + #»
u · #»

v − 2 ‖ #»
v ‖ 2

= 2 × 3
2 − 4 × 1 + 1 − 2 × 4

2
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correction

On a donc :

3

( #»
u − #»

v ) · ( #»
u + #»

v ) = #»
u

2 − #»
v

2

= ‖ #»
u‖ 2 − ‖ #»

v ‖ 2

= 3
2 − 4

2

= −7

4

(2 #»
u + #»

v ) · ( #»
u − 2

#»
v ) = 2

#»
u

2 − 4
#»
u · #»

v + #»
v · #»

u − 2
#»
v

2

= 2 ‖ #»
u‖ 2 − 4

#»
u · #»

v + #»
u · #»

v − 2 ‖ #»
v ‖ 2

= 2 × 3
2 − 4 × 1 + 1 − 2 × 4

2

= −17
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