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énoncé

On considére les nombres complexes

\/6_1\/E / .
:# et z=1-1

Déterminer le module et un argument de z, z’ et §
Déterminer la forme algébrique de 3.
En déduire que

V6t V2

Cos 1 1
et
sin Z \/E _ \/E
12 4
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correction

Rappel

Soit z = a + ib un complexe.

|z| = VzxZ=+Va%+b2

Siz # 0 alors 6 = arg(z) peut étre déterminé par :

a
cos(f) = [l
. b
Sm(@) = E|
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correction

V6—iv2 Ve V2
T2 T2 o

W=
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correction

Ve—-iv2 Ve ﬁ

TEmT iy

2
Onaa = Re(z) = ?

S

=Qm(z) = —
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correction

V6—-iv2 _ Ve V2
A
Onaa = Re(z) —é

Calcul du module de z

S

=Qm(z) = —
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correction

Ve—-iv2 Ve ﬁ

TEmT iy

2

6

Onaa = Re(z) = %
Calcul du module de z

2 2
_W_Mf) +(—§> SN
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correction

Y NSV
S S 2

6
Onaa—?]‘%e(z)—£
Calcul du module de z

2 2
_W_Mf) +(—§> SN

Calcul d’'un argument de z :
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correction

Y NSV
S S 2

6
Onaa—?]‘ée(z)—£
Calcul du module de z

| 2 2
z—W—J(?) +(—?> = é+— V2

S

=Qm(z) = —

4 4
Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :
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correction

Y NSV
S S 2

6
Onaa—?]‘ée(z)—£
Calcul du module de z

| 2 2
z—W—J(?) +(—?> = é+— V2

S

=Qm(z) = —

4 4

Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :
(

cos(f) = E
b
i 6 frd —
| s 2|
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correction

vVe-iv2 Ve ﬁ

TEmT iy

2

6

Onaa = Re(z) = i
Calcul du module de z

| 2 2
z—W—J(?) +(—?> = é+— V2

=Qm(z) = —

S

4 4

Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :

( V6
- 4 _ 2
cos(f) = ERRV;

. b

\ sin(f) = Il
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correction

Y NSV
S S 2

6
Onaa—?]‘ée(z)—£
Calcul du module de z

| 2 2
z—W—J(?) +(—?> = é+— V2

S

=Qm(z) = —

4 4
Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :
( Ve V2x43
a _ 2 2
cos(f) = —=—--2=—=—
O = m=ET
b
sin(f) = —
| @) = g
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correction

Y NSV
S S 2

6
Onaa—?]‘ée(z)—£
Calcul du module de z

| 2 2
z—W—J(?) +(—?> = é+— V2

S

=Qm(z) = —

4 4
Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :
( Ve V2x43
Ty G 3
cos(e) = -2 __2 _V3
2| 2 V2 2
b
sin(f) = —
| @) = g
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correction

Vo-iva V6 .2

TEmT iy

2

6

Onaa = Re(z) = %
Calcul du module de z :

z—W—J(?) —I—(—?) = é—I—— V2

SIS

=Qm(z) = —

4 4
Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :
( Ve V2x43
Ty G 3
cos(e) = -2 __2 _V3
zZl V2 V2 2
V2
b _ "
sin(f) = —=—%=
S = R,
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correction

Vo-iva V6 .2

TEmT iy

2

6

Onaa = Re(z) = %
Calcul du module de z :

z—W—J(?) —I—(—?) = é—I—— V2

SIS

=Qm(z) = —

4 4
Calcul d’'un argument de z : Soit 6 un argument de z, on a :
( Ve V2x43
Ty G 3
cos(e) = -2 __2 _V3
zZl V2 V2 2
V2
b Iy 1
sin(f) = —=—%=— =
S F . S
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correction

sin

I8} cos
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correction

Maths TS obligatoire

sin
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correction

sin
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correction

sin

cos
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correction

sin
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correction

sin

donc un argument de z, a 27 prés, est :

SR

arg(z) = —
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correction

Rappel
Soit z = a + ib un complexe.

1] |z| =z Xz = Va%+ b2

Siz # 0 alors 6 = arg(z) peut étre déterminé par :

-
cos(f) = |127|
sin(f) = o
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correction

BmzZ=1-i
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correction

Z=1-1i
Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
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correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :
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correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Maths TS obligatoire Exercice 80 page 255 [Eevsn ]



correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Calcul d’un argument de z’ :
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correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Calcul d’'un argument de z’ : Soit 8’ un argument de z’, on a :

Maths TS obligatoire Exercice 80 page 255 [Eevsn ]



correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Calcul d’'un argument de z’ : Soit 8’ un argument de z’, on a :

al

N —
cos(0') = B
b/

o
sin(¢') = _\z’\
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correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Calcul d’'un argument de z’ : Soit 8’ un argument de z’, on a :

a 1
cos(f) = — =—
@) = w5
b/
VN
sin(9') = 7
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correction

Z=1-1i
Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de z’ :
2] = Va5 = 12 4 (17 = V2

Calcul d’'un argument de z’ : Soit 8’ un argument de z’, on a :

a 1 V2
cos(6") ] = 7 =5

%

sin(@) =
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correction

mzZ=1-i

Onada = Re(Z') =1etl =Am(z) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Calcul d’'un argument de z’ : Soit 8’ un argument de z’, on a :

a 1 V2
cos(f) = —=-——="=
@) = =52
l —
sin(0) = 2 -

2] V2
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correction

mzZ=1-i

Onad =Re(Z') =1letl =Im(7) = -1
Calcul du module de Z’ :

12| = VaZ+ 072 = /12 + (-1)* = V2

Calcul d’'un argument de z’ : Soit 8’ un argument de z’, on a :

a 1 V2
COS(GI) m = ﬁ = 7

l —
sine) = L _L_ V2

21 va 2
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correction

sin

I8} 1] cos
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correction

sin

1t

1| cos
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correction

sin

1t

1| cos
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correction

sin

Maths TS obligatoire Exercice 80 page 255 [Eevsn ]



correction

sin
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correction

sin

donc un argument de z/, & 277 prés, est :

3

arg(e) = -
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correction

Rappel

Soient z et z’ deux nombres complexes avec z’ # 0 :

z

A Bl
Z/

e

et
arg (g) = arg(z) — arg(z') [27] pourz # O
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correction

z
Par conséquent, le module de — est :
z

Z
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correction

) z
Par conséquent, le module de — est :
z

z
z

z
et un argument de g a 27t prés, est :

arg (;) =arg(z) —arg(z) = —% - (_Z) =5 [271]
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correction

z
La forme algébrique de o est:
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correction

z
La forme algebrique de — est :
z

. \/6—21\/5

z/ 1-—1
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correction

z
La forme algebrique de — est :
z
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correction

z
La forme algebrique de — est :
z

V6-iv2
2

z/ 1—1
_Ve—iv2
2(1—1)
(VB-iv2) (1+1)

2(1—1)(1+1i)
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correction

z
La forme algebrique de — est :
z

V6-iv2
2

z! 1—1i
_Ve—iv2
2(1—1)
(V6-iva) (1+i)
T 21— +))
_Ve+ive—iv2—iZV2
- 2(12 + 12)
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correction

z
La forme algébrique de o est:

V6-iv2
2

z! 1—1i

V6 —iv2

2(1—1)

(V6-iva) (1+i)
T 21— +))
_Ve+ive—iv2—iZV2
- 2(12 + 12)
_V6+V2+iv6—iv2

4
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correction

z
La forme algébrique de o est:

V6-iv2
2

z! 1—1
V6 —iv2

2(1—1)

(V6-iva) (1+i)
T 21— +))
_Ve+ive—iv2—i?y2

2(12 + 12)
_V6+V2+iv6—iv2
4
CVe+V2 V66— V2
= 1 +1 1
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correction

z z T
Ona ‘?‘ =Tletarg (;) =13 [27t], on a donc aussi :
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correction

z z T
Ona ‘?‘ =Tletarg (;) =13 [27t], on a donc aussi :

z =1 (cos£+isin£) —cos£+isin£
z/ 12 12/ 12 12
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correction

3] Ona‘z‘ 1 etar: (Z) i [27t], on a donc aussi
3 _ | = — = — , N
z/ s\7 12

2 1 (cosl +isin£) = cosl +isin£
z/ 12 12 12 12

Or d’aprés la question précédente :

z :\/E‘F\/E_'_i\/g—\/z

z/ 4 4
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correction

z z T
Ona ‘?‘ =Tletarg (;) =13 [27t], on a donc aussi :

z =1 <cos£+isin£) =cos£+isinl
z/ 12 12 12 12

Or d’aprés la question précédente :

z :\/E‘F\/E_'_i\/g—\/z

z/ 4 4

Ainsi, en égalant es parties réelles et imaginaires, on obtient :

et
S (2) —sin o = VO V2
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